ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΕΝΟΤΗΤΑΣ 4 – ΧΑΡΤΟΦΥΛΑΚΙΟ ΜΕΤΟΧΩΝ

1. Ο συντελεστής συσχέτισης 2 μετοχών Α και Β είναι 0.1. Η μέση τιμή και η τυπική απόκλιση της Α είναι 10% και 15% αντίστοιχα, ενώ για τη Β είναι 18% και 30% αντίστοιχα. 
Α) Βρείτε τί ποσοστό πρέπει να επενδυθεί στην κάθε μία από τις δύο μετοχές ώστε το χαρτοφυλάκιο να έχει την ελάχιστη τυπική απόκλιση.
Β) Ποιά είναι η ελάχιστη τυπική απόκλιση?
Γ) Ποιά είναι η αναμενόμενη απόδοση του χαρτοφυλακίου?


2. Έστω ο παρακάτω πίνακας Variance-Covariance.

Α) Βρείτε τη διασπορά ενός χαρτοφυλακίου το οποίο έχει ίσα ποσοστά στις 3 μετοχές.
Β) Βρείτε τη συνδιακύμανση ενός χαρτοφυλακίου που έχει 10% στην μετοχή 1, 80% στη 2, και 10% στην 3, με ένα χαρτοφυλάκιο που έχει 125% στην 1, -10% στη 2 και -15% στην 3.

3. Αποδείξτε ότι, για δύο μετοχές Χ και Υ ισχύει:
Α) Cov(αX+bZ,Y) = αCov(X,Y) + bCov(Z,Y)
Β) 
Γ)  τότε 
τότε 

4. Α. Να αξιολογηθούν συγκριτικά οι παρακάτω τρεις μετοχές σύμφωνα με το συντελεστή μεταβλητότητας. Δίνονται στον παρακάτω πίνακα οι μηνιαίες αποδόσεις των τριών μετοχών:
	Μήνας
	Μετοχή Α
	Μετοχή Β
	Μετοχή Γ

	1
	-3%
	18%
	7%

	2
	2,1%
	11%
	10%

	3
	2,8%
	-6%
	-14%

	4
	6%
	-3%
	5%

	5
	4%
	0,5%
	9%

	6
	5,5%
	-2%
	-4%



Β. Ένας επενδυτής διαθέτει €100.000 και επιθυμεί να επενδύσει €35.000 και €65.000 στα αξιόγραφα Α και Β αντίστοιχα. Ο επενδυτής διαμορφώνει τρία πιθανά σενάρια σχετικά με την εξέλιξη της γενικότερης οικονομικής κατάστασης και για κάθε σενάριο έχει εκτιμήσει την πιθανότητα εμφάνισής του καθώς επίσης και την αντίστοιχη αναμενόμενη απόδοση των αξιογράφων Α και Β: 

	Πιθανά Σενάρια
	Πιθανότητα Εμφάνισης
	Αξιόγραφο Α
	Αξιόγραφο Β

	Ανάπτυξη
	30%
	11%
	7%

	Σταθεροποίηση
	40%
	5,5%
	4%

	Ύφεση
	30%
	-4%
	1,5%



Ζητείται να υπολογιστεί:
i) Η αναμενόμενη απόδοση του χαρτοφυλακίου.                                                              
ii) Ο κίνδυνος του χαρτοφυλακίου (τυπική απόκλιση).                                                  
Υπόδειξη: Η συνδιακύμανση δίνεται από τον τύπο:



5. Εστω οι μετοχές Χ και Υ έχουν συντελεστή συσχέτισης 1, και ικανοποιούν τη σχέση Υ=6+0.2Χ, ενώ για το Χ έχουμε την εξής κατανομή: Pr(X=0.3)=0.1, Pr(X=0.2)=0.2,  Pr(X=0.15)=0.4,  Pr(X=0.10)=0.2,  Pr(X=-0.5)=0.1.
α) τι ποσοστό πρέπει να επενδύσουμε στη μετοχή Χ ώστε να πετύχουμε χαρτοφυλάκιο με μηδενική διασπορά? 
β) Σχεδιάστε το αποτελεσματικό σύνορο και το σημείο με μηδενική διασπορά. 

